GRADO: ONCE - AREA: MATEMATICAS - IE OFICIAL TECNICA “JOSE JOAQUIN CASAS” - SECUENCIA DIDACTICA

PROPOSITO:

Reconozco y describo curvas y o lugares geométricos.

Analizo las relaciones y propiedades entre las expresiones algebraicas y las graficas de funciones
Polindmicas, Racionales y de sus derivadas.

MOTIVACION:

Recordemos funciones
https://es.educaplay.com/recursos-educativos/65444...

https://blogsaverroes.juntadeandalucia.es/matemati...

EXPLICACION:

Sigue en orden cada una de las siguientes instrucciones

PASO 1

DEL LIBRO PAGINA 32, 33, 34 y 36:Lectura -analisis y Resumen sintético en el cuaderno

Concepto de funcién # formas de definir una funcién + Puntos de corte " Signos de una funcién
Simetria respecto al eje de ordenadas + Simetria respecto al origen de coordenadas

https://www.youtube.com/watch?v=LI7xfe3HoZE
https://www.youtube.com/watch?v=H40lcwlgPMk
https://www.youtube.com/watch?v=7VoMs0tYmOQ
https://www.superprof.es/apuntes/escolar/matematicas/calculo/funciones/simetria-de-una-funci
on.html

https://matematica.laguia2000.com/general/simetria-de-una-funcion

PASO 2

DEL LIBRO PAGINS 38, 39, 42 ¥ 430 Lectura —andlisis y Resumen sintético en el cuaderno

#Funciones Palindmicas  #Caracteristicas de |as Funciones Polindmicas de laforma flx) = x™
#Funciones Racionales  #FAsintotas # Caracteristicas de las Funciones Racionales de lafarma flx) = —
X

Repacemos y practiquemos

¢ https://www.youtube.com/watch?v=pd7ZSIi6éw5lg
e https://www.youtube.com/watch?v=0waASxoLbBlI
¢ https://www.youtube.com/watch?v=4PWf27vLNQs&t=22s
o https://www.youtube.com/watch?v=jepckdwtT1s
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https://es.educaplay.com/recursos-educativos/6544465-funciones_quiz.html
https://blogsaverroes.juntadeandalucia.es/matematicasenunclic/2019/05/19/%E2%98%91ejercicios-juegos-interactivos-de-graficas-y-funciones%E2%98%91/
https://www.youtube.com/watch?v=Ll7xfe3HoZE
https://www.youtube.com/watch?v=H40lcwlgPMk
https://www.youtube.com/watch?v=7VoMs0tYmOQ
https://www.superprof.es/apuntes/escolar/matematicas/calculo/funciones/simetria-de-una-funcion.html
https://www.superprof.es/apuntes/escolar/matematicas/calculo/funciones/simetria-de-una-funcion.html
https://matematica.laguia2000.com/general/simetria-de-una-funcion
https://www.youtube.com/watch?v=pd7ZSI6w5lg
https://www.youtube.com/watch?v=0waASxoLbBI
https://www.youtube.com/watch?v=4PWf27vLNQs&t=22s
https://www.youtube.com/watch?v=jepckdwtT1s
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DELLIBRO PAGINA 46, 47, 50y 52: Lectura—andlisisy Resumen sintético en el cuaderno

#Funcidn Exponencial  # propiedades de |a funcidn exponencial f{x) = b*

# Funciones Exponenciales de laforma f{x) = ab® # Funcién logaritmica #° Propiedades de lafuncidn lagaritmica

#Funciones definidas a trozos # Funciones Valor absoluto v parte entera

Repacemos y practiquemos

https://www.youtube.com/watch?v=IhsZKreUPEQ
https://www.youtube.com/watch?v=0Cm-g5KH5jY
https://www.youtube.com/watch?v=AU1GVkYD78w
https://www.youtube.com/watch?v=DBRZAbwvulLM
https://www.youtube.com/watch?v=bhbEkn5VytA

EJERCICIOS:

PASO 1

Analicemoslas siguientes funcones: Hallemos: Dominio, recorrido, puntos de corte con las ejes v Simetria

fix) = x%— 1 Primero representemos la funcion

Dominio: notamos gque para cualquier valor de x encontramos un
valar en la funcion, porlotanto D(fF) = R

Rango o Recorrido: el rango de una funcidn cuadratica siempre
estard restringido para empezar sobre el (vértice) valor minimo o
debajo del valor maximo, Para la funcidn, el rango esR(f) =
[—1, ®) ohservaen la grafica que y funciona para valores

| S IS R NS ]

lgualamosza 0 la funcidn y factorizarm os para encontrar las
raices fla)=x*—1=0=(x—1){x+1)=0

lgualamosa 0 cada factor y obtenemos los valores de x gue
hacen 0 a lafuncion, obteniendox =1 y x = —1 ohservala
grafica.

Puntos de corte con el eje ¥

Bastasustituiraxpord Fl0) =08 —1=—1

Mote gue enla grafica atraviesaal ejey en-1

Simetria:

gue fl—x) = fx)

as par

1
mayoreseiguales a -1
Puntos de corte con el eje X ™32 _}7&/1 2 3 ¢

-2

i ez simétrica respecto al ejey entonces debe curmplir

Yeamos con f(—l) =({—1¥—-1=1—-1=0 ¥
Fi1)=1%—1 = 0 ahora
como 0 =0 es simétrica respecto al gje v por lo tanto

Fix) =x% Primerorepresentemas la funcian

Dominio: notamos gue para cualquier valor de x encontramos unvalor en la funcion,
parlotanto DOF) = R

Rango o Recorrido: en esta funcidn v torma todos los valores desde —of haste o por
tanto R{f) = (—,e) = B

Puntos de corte con el eje X

lgualamos a0 lafuncion flx) =x* =0=2x =10

Puntos de corte con el eje Y

Basta sustituir ax por0 F{0) = 0% = 0, Mote gque en la grafica atraviesa al eje y en 0
Simetria:

Si es simétrica respecto al origen entonoes debe cumplir que fFl—x) = —fx)

veamos con f(—1) = (—1)% = =1 y —f(1) ==[1°] = -1, como f(—1) = —£(1),
—1 = —1 podemos afirmar que |a funcion es simetrica respecto al origen, porlotanto
es impar

L I -

-4 =3 -2 - 1 2 3 4
L4

-2
-3
-4
Por simple inspeccion notarmos
cada uno de los elementos
pedidos en el gjercicio
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https://www.youtube.com/watch?v=IhsZKreUPE0
https://www.youtube.com/watch?v=0Cm-q5KH5jY
https://www.youtube.com/watch?v=AU1GVkYD78w
https://www.youtube.com/watch?v=DBRZAbwvuLM
https://www.youtube.com/watch?v=bhbEkn5VytA
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Flx) = x® — x% — 4x + 4 Primera representamos |a funcion
Dominio: notamos que para cualguier valor de x encontramos un
valor en la funcion, porlotanto Dif) = R

Rango o Recorrido: en estafuncidny tomatodos los valores
desde — haste o portanto R(f) = (-, )=

Puntos de corte con el eje X

lzualamosa 0 lafuncidn v factorizamos para encontrarlas

raices fla)=x®—xf —dor+4 =0 -1 -Dx+20=0
lgualamos a 0 cada factor y obtenemaoslos valores de x que
hacen0ala fI:JrTu:mn, obteniendox = Lx =2 ¥ x = —2, = v 3
ohservela grafica,

Puntos de corte con el eje ¥

Basta sustituiraxpord FI0)=0% — 0% — 40 + 4 =4
Motequeenla grafica atraviezaal ejey end

Simetria:

Si es simétrica respecto al ejey entonces debe cumplirgque
fl-z) = fix)

Yeamos con fl:i) =1¥—12— 4144 = 0ahora

Fl=D) = (— 1 — (=1} —4(—1) + 4= 6 como 0 £ 6 noes 4B fl-2) =—7(x)

A =¥ 3 gl = _
simétrica respectoal gjey por lo tanto no es par V;' amos con f(—3) = (=8)* — (-3)* —a(-3) +4 20
anora

—f(3) = —((3)% — (3)% — 4{3) +4) = —10, como —20 =
—10 no es simétrica respecto al origen por lo tanto no
es impar

-5

Si es simétrica respecto al origen entonces debe cumplir

PASO 2
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La Funcion Polindmica se clasifican en:

1. Funcién constante 2. Funcién lineal

Una funcion Polindmicas de grado 0 se denominafuncion | Una funcion polindmica de gradol se denomina funcion lineal v tiene |a
constante v suforrna general es flx) = & forrma general filx) =mx+ b

La grafica de una funcidn constante es una recta | Bl coeficiente m se  denomina  pendiemte v &l termino
horizontal (paralela al eje de abscisas). independiente b, intercepto con el eje ¥.

Corta el gje de ordenadas en un punto: (0,k). S8lo cortaal | La grafica de una funcidn lineal es unarecta oblicua (recta no horizontal
eje de abscisas si k=0, en cuyo caso coincide con el ejex. | ni vertical).

Ejernpla Corta al gje de ordenadas en el punto (04) También, corta al eje de
f(x} =2 abscisas en un punto.
El purto de corte 4 Ejernpla f(x) = 4x — 2
con el gje de 34
ordenadas es (0,2). 3 ) La recta es creciente [de
Mo corta al gje de W e .. | izguierda a  derecha) 2
abscisas. ™ = T porque |la pendiente m = .
4 es positiva. -
El puntode corteconelgje 3 2 4 g ? _5'
2 - N T Iy de abscisas es (0.5,0)1y con
-3 =2 =110 2 3 .
) el ge de ordenadas
- s (0,-2] 28 (0. =2)
_2 4 3
3. Funcion cuadratica 4. Funcion cibica

Una funcién polindmica de grado 2 se denomina fundén | Uha fundidn polindmica de grado 33 se denomina funcidn
. . o ; . z
cuadratica W tiene laforma genera| fl:_-r:l = g_fy_'z + E];y_-_l_ c cubica ¥ tiene la forma generalf[:r:' =nr 4+ hx + cr 4+ 0
La grafica es una curva cibica.
Una funcion cuadratica corta al eje de ordenadas en el Corta al eje de Drdgnadas = EI_ punto (0, d)
Puede cortar al eje de abscisas en tres, dos o un punta,

purtto (0,c) . . dependiendo de las soluciones de la ecuacidn cibica asociada,
Toda funcidn cuadratica presenta un extremo absoluto Ejernplo

La grafica e s una parabola.

. . b i 3 z
[ma<itno o minimol en x = ~% Este extrermo se fix) 5x S5x
denomina vértice. ) = x2 1 Los puntas de carte con el gje ! 1
Eiernnla f(x X = de abscisas son (0,01 v (1,0]. 3 ||
1P ) ‘N; & El purito de corte con el gje de , |
El punto de corte con el eje - |

ordenadas es (0,0)

de ordenadas es (0,21). El
wértice de |la pardbolz
tarmbién es (0-1].

b -

Las puntos de carte con el I
eje de abscisas |'L
son (1,00 (1,0). Observad _I? 3 [
que |as pririe ras i +" d
coordenadas B
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Funcion Racional:

Laforma general de unafuncidn racional es f[:r:l = % s
k| 2x +1 1
Hemplos: fix) = = Flad = o .+ Flae) ==

Una funcion racional estd definida como el cociente de polinomios en los cuales el denominador tiene un grado de por
|lo renos 1. En otras palabras, debe haber unavariable en el denominador.

donde plaly glx) son polinomiosy glx) £ 0

El dominio de unafuncion radonal lo forman todos los ndmeros

reales menos los valores de x gque anulan el denominador. Recuerda™ jamas dividiras por 07

giemplo 1: filx) =i La gréfica es una hipérbola.

Ii
N El dominio v rango es el
. I'-. conjunto de todos los
kx,__ . hdmerosrealesexceptol.
o ——* Domnio: {x|x= 0}
- |
T Fango: {y|y¢ 01

22-5
Eemplo 3 Flx) = ﬁ_‘

k1
Para averiguar el dominio basta conigualar an el
denominador para calcular losvalores de x que lo anulan

asi x2 — 5x + 6 =0 factorizando obtenemos:

ix — 3)0x — 2) = O Por lo tanto los valores excluidos de
xsonx=3 ya=2 Difl =(—oc2) V2,303
| El rango de esta

[ funcign se evidencia
| facilmente en la

\ grafica, notarmos que
¥ notiene valores
excluyentes, por o
tarto: ROf) =R
Otraformaes
sustituir a x por
infinito ya que a
medida que |x| se
incrementa evalar
de lafuncion se
aproxirma ala

asirtota horizontal

efemplo 2 fla) = xi_:]’ parainiciar el andlisis de esta
funcian racional es necesario averiguar primero el
dorminio, basta conigualar a 0 el denominador para
calcular loswvalores de x que loanulan asi: x4+ 3 =10

Por lo tanto el valor criticode x es x = —3 este valor
deben ser excluido del dominio de la funcidn. Por lo tanto
DiF) = (—o, —3) U (-3, 0) = R— {3}

Significaque larectax = —3 esunaasintotavertical
Una asintota es una rectaque se acercaa la gréfica de la
funcian, pero nuncalatoca. Pararepre sentar e ste tipo de
funcione s es necesario re presentar primero las asintotas
en este caso ladnica asintota (rectaroja).
Fararepresentar esta grafica notese que la escaladel eje Y
esmayar que la escala usada en el eje X

X

Forinspeccignvisual podemos hallar |a asintota horizontal
¥ =0 otraformade calcular el valor excluyente del
x+3

z
rango seria despejando x asi: f{x} = e ¥ =
X
L
x= ;— 3 Elwvalor criticoes ¥ = 0 porlo tanto el rango

de lafuncidnes B(f) = B — {01 = (—oc, 0) L {0, )

WWW.PROYECTOPROMETEO.COM - PROYECTO PROMETEO S.A.S. -5




GRADO: ONCE - AREA: MATEMATICAS - IE OFICIAL TECNICA “JOSE JOAQUIN CASAS” - SECUENCIA DIDACTICA

Funcidn Exponencial

Escritas dela furrnaf[x} = b* , siempre que b sea un ndmero
Feal positivo distinto de 1

En el siguiente ejemplo note que la grdfica corta el eje de
ordenadas en un punto: [0,1). ¥ el gje x5 convierte en ssintota
horizontal. Podemnos afirmar que esta funcidn sciende v es
positiva en su totalidad

Dif =%, R(F1=10,)

Fl=D

Funcion logaritmica
Su formaes Flx) = lop, x donde aes diferente dedyed 4 = x

Motamos que lagraficacortaal eje X en(l, 0)y el eje¥esmintota
wartical de lagrafica

DI:f:I =0, Rif1=¥

.a-"'--.-.
-

flx) = loga(x)

Funcidn Definida a trozos

. 2x+1 six=10
Ejemplo: f{x) = { o cixe O
En esta funcidn, si lawariable torma unyalar menor oigual
que 0, la definicidn de la funcidn es 2x + 1, mientras que
si torna un valor positivo [a definiddn de |a funcidn es x®
_.f'll El purto sdlido v el
purto vacio de la
' 3 il grafica indican que
elvalordef en x=
S 0 es f{01 =1
dado que ®
pertenece al primer
intervala de  la
definicidn  de  la
funcidn,
2 Corte con el gje ¥

mi

Corte con el gje X [:—é,tljl
ODifi=¥H RfI=H

Funcidn Valor ahsoluto

La funcidn de valor shsoluto tiene por eaddn Fixd =[x, v
siempre representadistancias; porlotanto, siempre ser@pmitia
o nula.

Graficar esta funcidn es sencillo, basta tabular.

Ejemplo

fix) = 31| Los puntos de corte mnelsje
N T/ ¥y ¥ es (0,0)
N4t / D(f) =%, R(F) = (0,00)
%t/ Funcidn tatalmente
—t L 4 > | positiva.
Estafuncion desciende en
" (—oc 00 v asciende en
- I:D-' DC:l
f[:x:l = |x + 3| — 2 | Lospuntos de corte con elgjeX
- en |-5,0]
4 Corte con el eje ¥ en (0,1)
21 Dif =9 R(fl=[-2,=)

Signos de lafuncian:

i Positiva eni(—oc =51 U
. (—1.59

MNegativa en{—5,—1)
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Funcion Parte Entera:

Ejernplos: [1,4]=1, [m]= 3 pues3=m< 4

Lafuncian parte entera, notada E o con carchetes, se define sobre el conjunto de los nidmeros reale s asi:
Efx) = [x], donde [x] es el mayor namero entero inferior o igual ax, tal que: [x] = x = [«]+ 1

Al graficar la Funcidn flx) = [x+ 2] + 1, s¢ obtiene:

=3 0 S —- E T | S - E | £ 1 i i
=2 i R R R ;-;‘ o e R I %
e - o .: 4 beerd _: ?——h—1 :

e g 1 o g i £ 3 g !

u .3 i 1 1 } | 1

1 4 ) I I i

1.3 4 —dbabd il i 3
TR A — - Al

s 4 [N [ SO ) |

1.0 4 = .".—'—'_ ks - , |

a 5 P P e ey T ]

3 & ¥ * (! i

Por inspeccidn visual notarmos que
el corte con el eje es (0,3)

¥ cortaal gjex en el intersalo
[_3-' _2:'

(f)=H,R(fI=Z
Esta funcion no es sim étrica
Signos de lafuncion:

Megativa en{—og, —3)
Positiva en(—2, of)

&

Funcion Radical:

Laz funciones radicales son agquellas en las que la variable ge encuentra bajo e signo radical. Enesta
practica estudiaremos las funciones del tipo f(x) = bx + ¢

Ejernplo:
Corno podermos ver en |a siguiente representacian, cuyo dominio es
wE-2,y 25 Una funcidn positiva,

f{x)=yx+2

— =

Corte canel eje X en(-2,0) (reemplazamaos ay pard) —
r=vrt+d FO0=~vx+2 — x+2=0—= x=-2

Corte conel eje ¥ en [EI,-\J'E:I [reemplazarnos ax por 0] —

i ='\'m -+ V= ""E
Difi=ul[-2cd Rf)=[0.c

Signos de lafuncidn: Positiva

PS03 PaARA REPRESEMTAR LNA FURNCIOMN
RaDICAL

12, En primner lugar, tenemos que determinar el
domninio de definicion de la funcidn, que como
wa sabernas, por tratarse de una raiz cuadrada
serantodos losvalores de x que hagan que el
radicando seamavor 0 igual que cera; b=,
Iuega serantodos [os valores de x tales gue:
xE-fb, (recuerda al despejarlax, sibes
negativa carnbia el signo de |a desigualdad).

22, Unavez conocido losvalores de x para [os
cuales existe funcidn, tendrermos que mirar si
nuestra fUncion es positiva o negativa, o cual
dependera del sigho dela raiz que havarmos
elegido.

32. Por ditimo, comenzando en el punta (-cfh,
0),va seahaciala derecha o hacialaizquierda,
eh |a parte positiva o negativa, realizarermos un
boceto de lafuncidn simnilar al de laimagen
arterior azul. 5i es necesario siempre podemos
realizar una tabla de walares.

Estafuncion no es simétrica

EVALUACION:
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0 Precalculus

A. Functions C. Quadratic functions E. Rational functions
1 Domain and range 1 Find the maximum or minimum value 1 Rational functions: asymptotes and
of a quadratic function excluded values

2 Identify functions

2 Evaluate functions 2 Characteristics of quadratic functions

4 Find values using function graphs 3 Graph a quadratic function F. Exponential and logarithmic
5 Complete a table for a function graph 4 Match quadratic functions and graphs functions
& Find the slope of a linear function 5 Salve a quadratic equation using 1 Domain and range of exponential and

square roofs logarithmic functions

2 Convert between exponential and

7 Graph a linear function

& Solve a quadratic equation b
B Write the equation of a linear function 4 9 Y

factoring ) !
9 Linear functions over unit intervals 7 Solve & quadratic equation by logarithmic form
10 Add, subtract, multiply, and divide completing the square 3 rseo\'lr‘;ietigxi:’t%r;egg':é equations by
functions 8 Solve a quadratic equation using the E
11 Composition of functions quadratic formula 4 Evaluate logarithms
12 Identify inverse functions 9 Using the discriminant

13 Find values of inverse functions from t D. Polynomials G. Radical functions

_ 1 Domain and range of radical
11 Match polynomials and graphs

functions

14 Find values of inverse functions
from araohs

15 Find inverse functions and relations 12 Domain and range of polynomials 2 Solve radical equations

BIBLIOGRAFIA:
Libro de Matematicas grado 11

https://tecevolucion.files.wordpress.com/2018/01/matematicas-11c2ba-vamos-a-aprender.pdf
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